
雙曲線之漸近線與共軛雙曲線 

 

 

令 ),( yxg ＝ feydxcybxyax +++++ 22  
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試證： 

(1) 雙曲線 ),( yxg ＝0之漸近線方程式為 ),( yxg - ),( khg ＝0 

(2) 雙曲線 ),( yxg ＝0之共軛雙曲線方程式為 ),( yxg -2 ),( khg ＝0 

 

證明： 

若雙曲線方程式為 222222 bayaxb =− ， 

則其漸近線方程式為 02222 =− yaxb ，即 ))(( aybxaybx −+ ＝0； 

共軛雙曲線方程式為 222222 bayaxb −=− ，即 ))(( aybxaybx −+ ＝ 22ba  

 

(1)可令 ),( yxg ＝ ))(( 222111 cybxacybxa ++++ - r， 
其中 ))(( 222111 cybxacybxa ++++ ＝0為其漸近線，即 ),( yxg + r＝0 
因為 ),( kh 為漸近線之交點， 

故 ),( kh 滿足 ))(( 222111 cybxacybxa ++++ ＝0， 

即 ))(( 222111 ckbhackbha ++++ ＝0 

亦即 ),( khg ＝ ))(( 222111 ckbhackbha ++++ - r＝- r， r＝- ),( khg  

故雙曲線 ),( yxg ＝0之漸近線方程式 ))(( 222111 cybxacybxa ++++ ＝0 

即為 ),( yxg - ),( khg ＝0 

 

(2) 雙曲線 ),( yxg ＝0，可表成 ))(( 222111 cybxacybxa ++++ - r＝0， 
即 ))(( 222111 cybxacybxa ++++ ＝ r  
承(1) r＝- ),( khg ， 

故雙曲線又可表成 ))(( 222111 cybxacybxa ++++ ＝- ),( khg  

而 ))(( 222111 cybxacybxa ++++ ＝-(- ),( khg )為其共軛雙曲線方程式 

故 ))(( 222111 cybxacybxa ++++ - ),( khg ＝0即為其共軛雙曲線方程式 

亦即( ),( yxg - ),( khg )- ),( khg ＝0，也就是 ),( yxg -2 ),( khg ＝0 


